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Exercifii qi probleme

1. Mut{imea numerelor naturale
I'. Calculafi:

a)2'8-10;
b) 17 + 2.3+(r7 +2).3;
c)12.5+120-12-15;

d) (11 +33 +66): 11;

e) 18 + 19 :19 - 19;

0 600 :25 - 38 : 19.

3.

Calculali a- b + c qi a- (b + c) in fiecare dintre cazurlle urmdtoare:
a)a:15,b:3,c:7;
b) a:108, b:98, c: 10;

c)a:2s,b:33,c:40;
d) a:33 + 43, b :23 * 33, c: 52 + 51;

a) Calculaji xy + 5xz - 4x, qtiind cd" y + 5z:7 qi x : 3.

b) Calculali 2ab + 3bc -r 4 b2, gtiind cd 2a + 3c -t 5b : 22 qi b : 2.

c) Calculali x, qtiind cd xy + xz: 18 qi y + z:3.
d) Calculafi a- b + 3 , qtiind cdax- bx+7:21qix:2.
e) Calculali x + 23 * y -t S,Etiind cdy + x : 173.

f) Calculafi 17 +y+24+x, qtiindcdx* 4+y:282.
Ordonali descrescdtor numerele a, b, c, qtiind cd a:312-(24+67),
b : 3I2 - 24 + 67, c : 312 + 24 - 67.

Dacd a: 15' 9 gi b : 27 . 105, calculali:
a) b: a; b) a+ b; c)(b-a):a;
d) (b + a - 22) :22; e) (a + b)(b - a).

a) Determinati 4x + 20y, qtiind cd x * 5y: 14.

b) Determina[i l2x - 9y + 8, qtiind cd 4x - 3y + 4 : 15.
c) Determinati 2x + 3y + 42, qtiind cd x + y + z : 28 qi x + 2y + 3z : 68.
d) Determina[i 6x + l7y + 22, qliind cd x * 4y:9 qi 3x + 5y + 2z: 19.
e) DeterminaJi 1 lx + lSy + l4z, qtiind cd x * 5y : 17 gi 4x + 7 z : 15.
f) Determina\i x + 6y, qtiind cd x-t 5y: 49 gi x + ly: 67 .

a) Produsul a dou5 numere este 208. Mdrind unul dintre numere cu 4, produsul
devine 272. Determinafi cele dou[ numere.

b) Produsul a doub numere este 3465. Micqorand unul dintre numere cu 22,
produsul devine 3135. Determinali cele dou[ numere.

AflaJi doud numere naturale x 9i!, qtiind cd,, dacd,il mdrim pe/ cu 6, produsul
celor doud numere se mdreqte cu 42, iar, dacd,il micqordm pe n cu 4, produsul
celor doud numere se micsoreazd ctt32.

4.

7.
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9. Afiali numerele de trei cifre care au prodr_rsul cifreiol egal cu 5.

L0. CAte numere de foirna ab, cu ambele cifre irnpare existd?

I1." Calculati ob, + bco + cob,qtiind ca a i g + g :7.
12. Deterrninati numerele naturale de lorma oh.cu proprietatea aa , tvr -oa"
3$. Detetminali numdrul natural de doui cifre, care adunat cu sllffra cifrelor sale dI ?6.

A4" Ardta[i cd abc + bca + L:ub i 37, pentm oricare cifre nenule e, b, c.

I,5. a)Determinati nurnarul de lbrnla.rH pentr.u care3ab. obS -55g.
b; Deteminati numarul de lorma ab penrru care 2ab6 t ob32: gg58.

c) Deter-minafi numerele naturale de patru cifie care se micgoreaz,& ctt 2916 dacd
ultirna cifrd se mutd in fufa nun-r6ru1ui.

!.&" Calculali:

a)1+2+3+...+100;
b.t t+3'5+...r99;
c)4+8+12+i6+...+96;

d) i0 + 2A + 3A + ... + 2020;

e) 1 + 4+7 +.". +30i;
03+B+13+18+...+1009.

17. Se dau numerele naturale:
a: 7 +3 +5 + 7 + ...+2019 Ei b:2+ 4+ 6+ 8+. ..+2A2A.
a) Comparali numerele a si b.

b)Calculalib-a.
c) Aratafi cI a este pdtrat perfect.

d) Ardtali ci b este divizibil cu I01.
e) Determinali restul impdrtirii numdrului a + b b2A20.

!8. La o impSrlire de numere naturale, c6tul este 5 qi l'estul este 14. Suma dintre
deimp6rlit, impdrlitor, c6t qi rest este 135. Aflali deimpdrfitul qi impirlitorul.

39. Frin impdr{irea numiruiui natural r la 8 se obtine cdtul 7 9i restul egal cu 3. Aflali
numdrul n.

2{}" Calculali suma numerelor naturale, care, prin impirlire la 7 dau cAtui 9.

&I" Calculafi suma numerelor nafurale, care, prin imp6rtire la I dau c6tul 5 si restul
un numbr natural par.

22. Prin implrlirea nurniruiui natural r la 8 se obline restui 5. Aflati restul imphrtirii
numarului n la 4.

&8. Ardt4r cd nu existi numere naturale, care, prin impir{ire la 6 sE dea resful 3, iar
prin impbr,tire la 9 si dea restul4.

84. a) Fie -r qiy doud numere naturale gi c: 14x + 35y + 47. Afla[i restul fmpd4irii
lui alaT.
b) Aflafi restul impdr{irii numilui a:1 .2.3" ."..2018 + 20tr9 lm2A2A.
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Dr egal cu 6.

xistii?

prietatea an + 6a : OA.

at cu suma cifrelor sale di 76.

e nenule a, b, c.

rE +ffi:ssg.
ffi+ atlz:ggsg.
: se micqoreazi ctr2916 dacd

o+... +2020;

-.. + 301;
- l8+... + 1008.

-.+2020.

to20.

i restul este 14- Suma dintre
:tmpar,titul qi impdr,titorul.

ihrl T qi restul egal cu 3. Aflafi

ntire la 7 dau cdtul 9-

ir,tire la 8 dau cdtul 6 qi restul

:sfiil 5. Aflali restul imperfrii

parFre }a 6 s[ dea restul 3, iar

v+ 47 - Afla$ restul impErfrii

2018 + 2Ol9la2020.

2(5. Determinaf numerelenaturalexyz, care, prin impdr!fuelayz dau cAtul4 qi restul
4x.

20 Comparaf; urmdtoarele numere:

a)2s21$i2723;

b) 3on qi 925;

c) 435 qi 820;

d) 5zoo gi 125s;
e) l25rs qi 2520;

27. Calculaf:
a'522+32+42; e) 371 : 36e; i) 25to . 530. 12516.(53)0.

b) 53 - 52; D 23 . 2s- | Zoo . g2s:2730;

c) ll3-36+ 70+07 ; g) (310)2: (32)e; k)4s0: g30:162;

d) (3 + 2)2 +(7 -3)3; h) ) 3o .36 -3s-(33)4. 1) (3:)ts:(272)3 :816.

24. Efectuali, utilizdnd factorul comun:

a)2s7 +2s8+2se. c) 111a-3. 1113- 11r2.2;
b) 6-5az+3.543 +2.54; d) gtoo-3.ge8 -ge7 .7.

29. Determinali nuni[rul natural n?n frecare caz:

D23o $i320;
g)527 qi263;

h) 3zto qi 5t4q

i) tgzo $i 51oo;

j) 20030 si 810. 1060.

e)72"*r 172n+3:350 . 7100.

f) 52" r + 52" :7 50;
o\?1.)2.)3. ..)lO-.1n.
b)- - - )

h) 3, . 34 - 36 . ....3s0 : g,.

a) 8" + 8"+1 :72;
b) 6"+ 6n+3 -217 .610;

c) 3+ ' 3s ' 316:Jsn'
d) (8' 4)ta ' 4s:23:2n;

to. Calculali:

a) 2t + 22 + 23 4 ... +2rooi

b) (3t + 33 + 34 + ... +35o) -Z + 9;

c) (42 + 44 + 46 + ...+440\ -15-

3L. Determinafi ultima cifrd a numerelor:

a) 2tor'

b) 201gzotrt

c)1ztzo+224'9 + 32018 +42o1't + 52016+ 62015 +720t4 + 92013 +92012.

ti2. ATAAF cd numdrul n* 82ots + 6201e + 52020 este divizibil cu 5.

33. Determinafi numerele de forma ab pentru care I 5-AF este pdtrat perfect.

!i4. Ar[taf ci num[rul n: ab + ta - aa - 66 + 64 este atdtpdtraLperfect cdt ;i cub
perfect.

3J. Fie n un numlr natural nenul si x: 10n + 3. Ardtafi c[ x nu este pdtrat perfect.

36. Ardtaf c[ numlrul n : 1 - 2. 3 . 4 - ... . 15 * 7 nu este pdtrat perfect.
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tJ. Ardtali c[ num5rul v:72n r ) ' 72n+ ]' a 72n+2 este patratul unui num[r nafffal
pentru orice numdr natural n.

3E. Aritali cd num[ru] x : (2. 5e2 + 2. 5e1 + 4' 5e0) . 125a este cub perfect.

39. Se considerd mullimea A: {0, l, 2, 4, 5, 9, 12, 239, 448, 1230 }. Determinafi
mullimile: A n D2, A r\ Dp, A n Ds, A - Dn, A n M3, A n M2, A n Mrr(mulfimea
D, rcprezintd mul{imea divizorilor naturali ai num[rului n, rar mtil[imea M,
reprezintd, mulfimea multiplilor naturali ai numdrului n).

4O. Se considerl mullimile A: {rlxelN qi 23<x<51}, B: {xl.re A Ei xi3},
C:{*lxeA qi xi2\, D:{*lxeA qi 9lr}, E:{rlxeA qi x:5},
F: {*lx e A qixi10}, G: {*lx eA qix e num[rprim]. Enumerafi elementele
mullimilorl, B, C, D, E, F, G.

41. Determinali suma divizorilor nafurali ai numSrului.r in fiecare caz:

a) x: 18; b) x:34l. c) x: 5.

42.Determinali num[ru] de divizori naturali ai numerelor:

a) 45;. b) 4e; c) 125; d) 216.

43. Se considerdmu{imile A : {x e hl I x * 4 < 9} EiB : {r e IN I x e divizor al lui 12}.

a) Determinafi elementele mullimilor A qi B.

b) Determinafi elementele mullimilor Att B, A n B, A- B, B - A.

c) Calculali cardinalul mullimii l.
44. a'y Determinali numerele de forma ZSb divizibile cu 2.

b) Cdte numere de forma 6a7b divrzibile cu 5 existd?

c) Determinali numerele de forma Za3b divizibile cu 3.

d) CAte numere de forma xyx divizibile cu 2 exist6? Care este cel mai mare dintre
acestea?

45. Se consider[ mullimile A: {" e N l3Z : 3} gi B: {" e [\ | :.7 : 2].
Determinali elementele mullimilorl, B,AU B,A n B, A- B, B -l Ei cardinalul
mullimii B.

46.a)Determinafinumerelenaturale aqib,Etiindclnum[rul a53b edivizibilcu 15.

b) Determinali numerele naturale a, b qi c, qtiind c5 numdrul 2abc e divizibil cu
90.

c) Calculafi suma numerelor de forma 4alb divizibile cu 45.

lJ. Ardta\i cd:

a) 7n + 7n+ r + 7n*2 i 3, pentru oricare numir natttal n.

b) 7 ' 52"*1 1 52n+2 ' 12+ 5z'+a i 48, pentru oricare numir nattral n.

c) zn*t . 3n+ 1 + 6" . 5 + 2n+2 . 3n t ll, pentru oricare num[r natural n.
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?ffi wi numir natural

lf*qnsafoperfwl
19,4l& 1230 ). Determinali
','lnl{rAfiMrc(mullimea
fti n, itr mtilgimea M,
i:!
i5l|, f : lxlxeA qi xi3),
l, f,:klxeA qi xi5),
Firrl- Enumerali elementele

rfo fiecse caz:

h
d)216.

{t e N I redivizoral lui 12}.

t,A-B,B-4.

u2
E?

ru3-
)C,ere este cel mai mare dintre

: gi B:{neWlfr:2}.
r4l -B,B -r4 qi cardinalul

ffird3b"edivizibil cu 15.

rffiulffiedivizibilcu

lihrrr45.

nlr-
l€ nrm,ir nafirral n.

rt mmriir natural z.

a) (n + 2)l Is
b) (2n + 3) | 20;

c) 30 ! (2n+l);

d)(n+t)l(2n+3);
e) (2n+ \l@n + 28);

f) (3n + r) | (7n + e).

d) 25 'I2n ' 3n+2 + 6.4n*1 .9n+2 + I8n+2.2n+3 ! 23, pentru oricare numir
naturaln.
e) 2"*2 . 5n+3 + 1 t 3, pentru oricare numlr natural n,

48. Ardtali cd:

a) 1 + 21 +22 + 23 + ...+2so i 7;

b) 32 + 33 + .. .+3101 i 12;

c) 52 + 53 + .. .+52020 :. 3I.
49. Determinali numdrul natural n in fiecare caz'.

5o. Determinali numdrul natural n, Etiind cL (n + 7) | (2n - A) qi (2n - S) | (n + 7).

5L. Determinali elementele mulfimilor:

o: {n. ^ l#. br }, u: {"= NI l7#. hr },
, : {"€ r'r | %+f = 

N },, : {n.r\l?#= h{ }.
52. a) Determinali numerele prime a, b ;i c, qtiind cd a * 4b + 6c: 56.

b) Determinali numerele prime a, b ;i c cu proprietatea 5a + 3b + 10c : 140.

53. a) Fie x giy numere naturale cu proprietatea c[ 5 | (7x + 2y). Ardtali cI 5 | (x +y).
b)FiexEiynumerenaturalecuproprietateacd3l(7x+4y).Ar1./ralic63l(5x +2y).

54. Determinafi cel mai mare divizor comun Ei cel mai mic multiplu comun al
numerelor a qi b qi verificali relafia 1", b] . @, b): a . b, ande la, b] reprezintd,
cel mai mic multiplu comun al numerelor a Ei b, iar (a, b) reprezintd cel mai mare
divizor comun:

a) a:78, b: 60

b) a:450, b: 1300;

55. Determinali numerele naturale a Ei b, Etiind cd:

a)(a,b):3 Eia+b:18; d)(a,b):12 qi la,U]:ZtA;
b)(a,b):5 qia' b:750; e)(a,b): 12 qia. b: 13824;

c) (a, b):7 qi 2a + 3b: 168; D o . b:3648 qi [a, b] : gl2.

56. a) Ardtali c[ numerele n + 2 qiTn + 15 sunt prime intre ele, pentru oricare num[r
naturaln.
b) ArAtali cd numerele 4n + 9 qi3n + 7 sunt prime intre ele, pentru oricare numSr
natural n.

c) a: lI2, b:252;
d) a:45, b:98.
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57. a) Arbtali (.n * 4,4n + 17) : 1, pentru oricare numbr natural n.

b) Ardtafi (2n + j,5n + 7): l, pentru oricare numdr natural r.
$8. Determina{i cel mai niic nurnSr de elevi care se pot alinia ?n coloane de c6te 6

elevi, 8 elevi gi 10 elevi.

$$. Trei autobuze pleacd dintr-o stafie in fiecare climinea{dla ora 6. Primul revine in
stalie din orf, in or5, al doilea din 2 ?n 2 ore, iar al treilea, din 90 in 90 de minute.
Dupd cdte ore se intAlnesc din nou in stalie cele trei autobuze?

6O. Deteffnina{i cel mai mic numdr natural, care impirlit la 18, 45 qi 54 d[ de fiecare
datd restul i3 qi cAturi nenule"

6I. Determinali cel mai mic num6r natural, care ?mp[r]it\a24,30 qi 81 <ld de fiecare
datS restul 15 gi cAturi nenuie.

62. Determinafi numerele naturale cuprinse intre 2000 qi 5000, care impdr{ite la 28,
49 gi 35 dau de fiecare datd restul i0 Ei cAturi nenuie.

&3. Determina{i cel mai mic num5r natural, care impdrfit la 14 di restul 8, impirlit la
l5 di resful 9 Ei imp[rfitla 60 dd restul 54.

64. Determina{i numerele naturale cuprinse intre 100 qi 1000, care impdr{itelaIZ,
15 gi 18 dar.l resturile 6,9 si, respectiv 12 gi cAturi nenule.

6$" Determinali cel mai mic numdr natural, care ?mpdrfitIa7 d[ restul 1, impfulit la
8 di restul 4 gi impdr{it la 9 dd restul 7.

&6. ?mparlind numerele 1018 qi 20i8 ia acelaqi numdr natural nenul. m, obtinem
resturile tr 7 Ei respectiv 16. Detennina{i toate valorile nurndr-r-llui r.

6!" impdr{ind numerele 642,385 qi 532 la acelagi numlr natural nenul, rc, se ob{in
resturile 12, trO Ei respectiv 7. Detenninafi numdrul la care au fost impdrlite.

&S.Nurnerele 129,93 qi 168 se impart la acelagi numbr natural nenul si se obtin
resturiie 9, i3, qi respectiv 8.

a) Deteminali cel mai mare nurnbr natural care indeplineqte e ondifiile problernei.
b) Determina{i cetr mai rnic numir natural care ?nclepiinegte condi{iitre problernei.
c) C6te nutnere naturale indeplinesc condiliile problemei?

69. Calculali media aritmeticd a numerelor:
a) 10 qi 28; b)7;17;15 qi 5.

?{E" hz{edia aritmetisd a doui nlnr}ere este 24. Atlati unul dintre nun-xfire" stiind cE
celdlalt este 3 1.

fl. Media aritmeticd a trei numere este 56, iar rnedia aritmeticb a prinleior cioui este
49. Determinati cel de-ai treilea numdr.
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i-'',i- /,.

,-::r; ili r-oloane de cAte 6

:.;." d;n 9{-} in 90 de minute.
- --:.---); - -'- - L-4C .

-" -:. -{5 si -i-+ da de fiecare

.. lj. -:' r sr 8l da de fiecare

' -<'-r',-. Jare impa4fieLa28,

. ,r ,. ji resrul 8. imp[r{it la

" . ' , . care impdfirtelal2,

=:. --:.
: .' - c" restul i. imp[rlit la

i :=:*::1 nenul. ll, obfinem
-. :-.':-,:rUlUi rl,

:i: :::*:al nenul. i?, se oblin
-. :":i .:u tbst impd(ite.

-,i: :,r:.rai nenul Si se oblin

: . - ::s:e cr-rnditiile problemei.

: -.:;s:; ;,-rnditiile problemei.

,e::-ter l

:*. ::l-ltre numere, stiind c5

.:::,::,:i e pnn-relor dou[ este

T2.Fiecare dintre cei 583 de elevi ai unei qcoli vorbeqte fluent cel pulin una dintre
limbile englezd sau francezi. Dintre aceqtia,415 vorbesc fluent limba englezd qi

270 vorbesc fluent limba francezd.

a) CAfi elevi vorbesc fluent ambele limbi?
b) Cei elevi vorbesc fluent numai limba francezd?

73. 18 elevi ai unei clase participb la cercul de lectur6, rar 19 particip[ la cercul de
informaticd. $tiind cd in clasi sunt 30 de elevi gi fiecre dintre ei participd la cel
pulin una dintre aceste activitdfl, aflali c6!i elevi participd atdt la cercul de lecturl
cAt qi la cercul de informatici.

f{. intr-o clasi sunt 28 de elevi. Dintre aceqtia, 14 joacdfotbal, 20 joacd"handbal, iar
3 nu joac[ nici fotbal, nici handbal. Cali elevi din clasd joacd numai fotbal?

75. in vacanfa de primdvarf,, elevii unei clase merg la muzeu sau la gr[dina zoologica.
Se Etie cd 17 elevi merg numai la muzeu, 15 merg numai la gr[dina zoologica, iar
5 elevi merg qi la muzeu qi la grddina zoologicd. Aflali c6!i elevi sunt in acea clasf,.

2. Mul{imea numerelor intregi
1. Sedaumullimile A: {*€Zl-2<n<3} EiB: {xeZ l-3.r<0}.

a) Scriefi elementele mulfimilor A qi B.

b) Calculali suma elementelor mulfimii l.
c) Determinali elementele mullimilor Av B, A n B, A\8, B\A.

2. Sedaumulfimile A: {*eZl*3 <-x<5}, B: {reZ.ltxt<7\,
C: {" eZ ln>-8}, D: {, eZlw< }, E: {r e Zlw <*2).
a) Determinafi cardinalul mullimilor A, B, C, D, E.

b) Determinafi mullimrle AnB, CttB, CiD, CvD, D\A, A\8, B\C,
A\(C u D), B n (C v D), Eu (D\l).

3. Calculali suma qi produsul elementelor mulJimii A-* {* eZlwt<3\.
4. Se considerl mulfimea A: {-5, -4, -2,0, l, 5, 6,7}.Determinafi elementele

mullimilorB: {rl" eAqiwr:x},C: {*lx eA qi urr: -x}, D: {x e Zlwt eA).

5. Calculafi:
a) (- 6) + (- 8) : 2+7- 10) . (- 2);
b) (- s4) : (3 -e) + (- 3)' 3;
c) (1 - 2+3 - 4+ 5 *6) : (-3);
d) 4. (- 2 * 8 + 3) - 2' (-3 + 8 - D;
e) (- 1) .(3 + 9 -4+ 8):(-s + 4+2-3);
0 1 +(-6+ 8 -5 - 1) : (-2+3 + 4 - 6);
g) (3 - 8 -2+4) : (- 1 - 6+ 3 + 5) -2;
h) -9 - (-7 +3 +9) : (1 - 8 +2).

Exercilii Si probleme 11



(b. Calculali:

a) (-lO2 :(-22)3- (-l 1)3. (-11)4 : 115 - 3 . 33 . 35 : (-3)s;
b) -24 + (-221+: 25 - (-53) . 5s : (-5)6 - (- 15)2 : (- 15);
c) (-3)7 ' (-3)2 : 36 - 93 : (-3)a * (-42)s : (-2)ts;

d) [2,, . (-i;,6. t-8r,]' . 14:;'0.

.) le' .er.,27-'1' 
t

D [r-yu, . (34i)2.(260

7. Calculali:
a) 1 - 2+ 3 - 4+ 5 -6+... +99- 100;

b)2-3+4- 5+... +2020;
c)-1-2*3-4-...-2019.

E. Rezolvali inZ urmdtoarele ecuatii:

(- g I )12;

. 3er) _ 420.23q _ 42r] . 2 + e7t.

a) wr:0;
b) l2x + 4l: 6;

c) l3x * 9l: -2;
d) lx + 1l + lx + 2l:0;

e)lx-21+l2x-41:0;
fl l-,1:7;
9ll2x + 41- 21:2;
h) ll3 - xl + 5l: 4;

9. Determinaji numerele intregi ;r qi y cu proprietatea:
all2x-21+lv-81:0: b)br+sl+ly-sl:1.

lo. Determina{i mullimea divizorilor intregi ai urmdtoarelor numere:
a) 20; b) a8; c) - 24; d) - 56; e) -3:.

rr. Determinali num[rul divizorilor intregi ai urmdtoarelor numere:
a) 541 b) - 36: c) 7; d1 -22.

12 Matumaticd - Evaluare Nalionald

12. Determinali cel mai mare divizor comun qi cel mai mic multiplu comun al
urm[toarelor perechi de numere intregi:
a) 24 gi *56 b) -48 qi *72; c) 225 qi 81.

13. Determinafi elementele mullimilor: A: {" I 
x eZ qi } eZ},

B : {,1, ez Ei ;:7.2},r: {" l* ezqi -#h .z},
D:{,1*ez qi # =z}, 8:{,1*ez qi?# =z},
r': {,l* ez Ei #J ez} ;,o: {" l, ez Ei T= .z}.


